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% Exercice 1

4
Soit f la fonction définie sur R* par f(x) = — de courbe représentative € dans un repére orthonormé du plan.
x

1) Latangente T' & 6 au point d’abscisse 1 a pour équation y = f "W)(x -1+ F(Q).

4
A 1 =4;
4 1 1 4 4 4
* fx)=—=4x=donc f'(x) =4 x (——) =——=douf/()=-—=--=-4.
x x x2 x2 12 1
Alors T:y=-4(x—-1)+4 — y=—-4x+4+4 < .

4 4 4x% 8x 4x%2—8x+4 4x%2-2x+1) 4(x-1)2
2) Pour tout xe R* :f(x)—(—4x+8)=—+4x—8=—+i——x= X X = (& X )= @-1) .
X

x X x x x
* 4> 0 donc 4 n’'influe pas dans le signe de f(x) —(—4x+8);
#(x—12 =0 < x—1=0 (produit nul) < x=1; de plus, (x —1)? est un carré donc toujours positif.

On peut dresser le tableau de signes de f(x)—(—4x+8) :

T —o0 0 1 +00
(x —1)* + + 6 +
z - + + (m=1)
f(z) — (42 + 8) - + 9 +

e f(x)—(-4x+8)>0 < x€]0; 1[U]l ; +ool donc € est strictement au-dessus de sa tangente T sur J0 ; 1[ et
sur ]1 ; +ool.

e f(x)—(-4x+8) =0 < x=1donc € et T se coupent au point d’abscisse 1 (il s’agit du point de tangence).

e f(x)—(-4x+8) <0 < x€]-o00; O[ donc 6y est strictement en-dessous de T sur ] —oo ; O[.

Vérification graphique a la calculatrice Numworks :

Expressions Graphique Tableau Expressions Graphique Tableau

4 Auto Axes @ Naviguer Calcul

f(x)=—

X 10
g(x)=-4x+8 ! L
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S Exercice 2

2x+5
Soit g la fonction définie sur R\ {2} par g(x) = Py de courbe représentative €, dans un repére orthonormé du
x

plan.
1) Latangente T' & 64 au point d’abscisse —1 a pour équation y = g'(—1)(x — (-1)) + g(-1).
¢ g 2XEDHE_—245 3
VT Ty T3 T3 Y
2x+5 u , ,
* g(x) = Py donc g =— avec u(x)=2x+5et v(x)=x—-2. Alors u'(x) =2 et v'(x) = 1.
x— v

u'v—-uv' 2x-2)—-2x+5)x1 2x—-4—-(2x+5) 2x-4-2x-5
= 22750 one, pour tout x € R\ {2}, g'(x) = = =
g 2 ; onc, pour tout x 9{ } g(x; ; x_2? 27 27
"(x)= —— Ainsi g/(=1) = —— - _T__
g = g Al D= e = e T g

AlorsT:y=-1x+1)-1 = y=—x-1-1 < .

2045 +2_2x+5+(x+2)(x—2)_2x+5+x2—22_2x+5+x2—4

2) P tout R\{2}: —(—x-2)= -
) Pour tout x € 2} : glx)—(—x—-2) ~_9 x ~—9 x—9 x—2

2 2

x“+2x+1 (x+1)

gx)—(—x-2)= = .
x—2 x—2

*(x+1)2 =0 & x+1=0 (produit nul) < x=-1; de plus, (x + 1)? est un carré donc toujours positif.

*x—2=0 < x=2.

On peut dresser le tableau de signes de g(x)—(—x—2) :

x - -1 2 +
(z+1)? L0+ +
r— 2 - - 9 + (m=1)
o@)-(ca-2) - 0 - +

¢ g(x)—(-x-2)>0 < x€]2; +ool donc € est strictement au-dessus de sa tangente T sur ]2 ; +ool.

¢ g(x)—(-x-2)=0 < x=-1donc €, et T se coupent au point d’abscisse —1 (il s’agit du point de tangence).

e g(x)—(-x-2)<0 < x€]-o00; —1[u]l-1; 2[ donc €, est strictement en-dessous de T sur ] —oo ; —1[ et sur
1-1; 2L

Vérification graphique a la calculatrice T1 :

Flotkl Flokz Flokz WIHDOO
HBCZRES A CR=2D wmin=-1@
~Nel -2 amax=1a
nhar= necl=1
“Ny= Ymin=-14
~NMe= Ymax=18
“NE= Y=cl=1
“Ne= Jrres=1
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